S’ DUNG BAI TOAN THUC TIEN TRONG DAY HOC
CHU PE TICH PHAN LOP 12

Nguyén Thi Mo
Truong THPT Binh Tién Hoang, Tp Viing Tau
Email: mochaumdc@gmail.com

Ngay nhan bai: 18/9/2020
Ngay PB danh gia: 08/10/2020
Ngay duyét dang: 16/10/2020

TOM TAT: Theo chuong trinh gi&o duc phé théng tong thé, trong day hoc mén Toan, mét trong nhiing
nang lyc can thiét dé phét trién cho hoc sinh 1a nang luc mé hinh héa toén hoc.Théng qua cac hoat
dong mé hinh toén hoc dé mo ta céc tinh hudng,giai quyét cac van dé thuc té,gitp hoc sinh khong chi
hiéu kién thic, méi quan hé giita toan hoc va thuc hanh ma con hinh thanh va phat trién nang luyc mo
hinh to&n hoc cho hoc sinh.Vi vy trong bai viét nay, ti da dé cap dén viéc ting dung mé hinh day hoc
chuyén dé: “Sir dung bai toan thuc tién trong day hoc chii dé tich phan Iop 127

T khoa: Toan hoc, hoc sinh, tich phan.

USING PRACTICAL PROBLEMS IN TEACHING 12™ GRADE INTEGRAL

ABSTRACT: According to the general education program in teaching mathematics, one of the
necessary competencies to develop for students is the mathematical modeling competency. Through
mathematical modeling activities to describe situations, solve practical problems, help students not only
understand knowledge, the relationship between mathematics and practice but also form and develop
mathematical modeling competency for students. Therefore, in this article | mentioned the application
of modeling in teaching the topic: “ Using practical problems in teaching 12th grade integral”.

Keywords: Mathematical, students, integral.

1. MO PAU

Nghi quyét 29-NQ/TW ngay 4 thang
11 nam 2013 tai Hoi nghi Ban Chép hanh
Trung wong 8 khoa XI vé “d6i méi can
ban, toan dién gido duc va dao tao” da xac
dinh mét trong c4c quan diém chi dao la
“Chuyén manh qua trinh gi4o duc tir cha
yéu trang bi kién thirc sang phat trién toan
dién ning luc va pham chat ngudi hoc.
Hoc di d6i véi hanh; 1y luan gén vai thuc
tién”. Trong bdi canh nay, mé hinh hoa
toan hoc da dugc chuong trinh gido duc
phd thong — chuong trinh tong thé xéc
dinh 1a mét trong cac nang luc can hinh
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thanh va phat trién cho hoc sinh (HS)
trong gido duc toan hoc.

D3 6 nhiéu cong trinh nghién ciru dén
cha dé thiét ké va sur dung cac bai toan
thuc tién trong day hoc nhiam phat trién
nang luc mo6 hinh héa (MHH) todn hoc
cho HS. Trong cac nghién cau , nang luc
md hinh hda toan hoc luon duoc xem xét
gan lién voi mot tri thuc toan cu thé (hé
phuong trinh bac nhit hai an, ham sd,
logarit, x4c suét, vecto...).

Trong qua trinh hoc bé mon Toan, thuc
té cho thay con nhiéu HS bac 16 nhitng yéu
kém trong nhan thtrc, han ché vé nang luc tu
duy, su séng tao, cach suy nghi quen 16i rap
khuon méay maéc. Tir d6 dan dén hé qua la



nhiéu HS gap phai tro ngai khi giai toan, dic
biét la cac bai todn mang tinh thuc té doi hoi
ngudi hoc phai co tu duy, tich cuc nhan thic
nhu cac bai tap vé tich phan. Trong chuong
trinh toan trung hoc phd thong, phuong phép
tinh tich phan va trng dung cua tich phan la
mdt noi dung quan trong, cd kha nang boi
dudng va phét huy nang lec mé hinh héa
cho HS néu nhu hé thdng cac bai tap nay
duoc khai thac va stir dung hop Iy.

Do vay, & bai viét nay, toi dé cap dén
viéc: “Sir dung bai toan thue tién trong
day hoc chu dé tich phan Iép 12”

2. NOI DUNG NGHIEN CcUU

2.1. M6 hinh héa toan hgc

Theo tac gia Nguyén Thi Tan An , [1]
M6 hinh hoa (MHH) trong day hoc toan
la qua trinh chuyen d6i mot van dé thyc té
sang mot van dé toan hoc bang cach thiét
1ap va giai quyét cac mo hinh toén hoc,
gip hoc sinh (HS) tim hiéu, kham pha cac
tinh hudng nay sinh tir thyc tién bang cong
cu va ngoén ngir todn hoc. O cé4c trudng
phd thong, MHH dién ta mdi quan hé gitra
cac hién tugng trong tu nhién va xa hoi
v6i nodi dung kién thuc toan hoc trong
sach gido khoa thong qua ngon ngir todn
hoc nhu ki hiéu, d thi, so o, cong thic,
phuong trinh... Hoat dong MHH gidp HS
phat trién sy hiéu biét, thong thao cac khai
niém va qua trinh toan hoc, hé théng héa
cac khai niém, y tuong todn hoc va nim
dugc cach thie xay dung méi quan hé giira
cacy tuong dé tur d6 gidp hoc sinh cé céi
nhin tong quan vé mén toan hoc cing nhu
cac ki nang dé mé hinh hoa. Céch tiép can
nay gidap viéc hoc toan cua HS trg thanh
hoat dong c6 y nghia hon, tao dong co va
niém say mé hoc toan. Cé thé néi, mé hinh
toan hoc dugc hiéu 1a viéc st dung cong
cu toan hoc di cé dé thé hién dudi dang
ngén nglr cia toan hoc, trong d6 MHH la
qua trinh tao ra cac mo hinh dé giai quyét

cac van dé cua toan hoc lién quan dén cac
tinh hudng thuc tién [1].

Nhu véy, c6 thé thay ring MHH toan
hoc cho phép HS nhan thay loi ich cua
toan hoc, gan toan hoc véi cac mon hoc
khéc, phét trién kha ning giai quyét van
dé thuc tién [3].

Theo Swetz & Hartzler (1991) quy
trinh mo h1nh hoa toan hoc gém 4 giai
doan chu yéu sau:

+ Giai doan 1: Nghién ctu hién tuong
thwc tién bang viéc quan sat, phac thao
tinh hudng, nhan dinh va phat hién cac
yéu t6 (nhu bién sé tham sb) quan trong,
6 anh huong truc tiép hoic gian tiép dén
van dé thyc tién.

+ Giai doan 2: Lap gla thuyét vé cac
mdi quan hé gitra cac yéu té trong bai toan
sir dung ngon ngit toan hoc. Tir do, thiét
1ap m6 hinh todn hoc tuwong tng.

+ Giai doan 3: Ap dung céc phuorng
phap, cach thuc, loi giai, ca&c ménh dé,
dinh ly, dinh luat va céng cu toan hoc phu
hop dé mé hinh hda bai toan va phan tich
mo hinh do.

+ Giai doan 4: Thong béo két qua, dbi
chiéu mé hinh vi thuc tidn va dua ra két luan.

Quy trinh MHH toan hoc duoc stirdung
trong day hoc mon Toan. bé van dung linh
hoat qué trinh trén cho phu hop véi thuc
tién, vai ting vi du cu thé nham dwa dén
hiéu qua trong viéc day va hoc, trong qua
trinh day hoc Toén, theo t6i GV can gilp
HS nam duoc cac yéu cau cu thé cua ting
budc nhu dudi day trong qué trinh MHH
cac bai toan:

- Budc 1. Toan hoc héa: Hiéu ré tinh
hudng thuc tién. M6 hinh thuc tién duoc
toan hoc hda, nghia la duoc chuyén sang
ngon ngir todn hoc dé dan dén mé hinh
toan hoc cua tinh hubng ban dau. Mo ta
va dién dat cac van dé nay bang cong cu
va ngon ngit toan hoc nhu hinh v&, dé thi,
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cong thirc toédn hoc.

Budc 2. Giai bai toan: St dung cac
cong cu toan hoc dé giai quyét bai toan
da duoc hinh thanh & buéc the nhat. Dua
vao mé hinh da xay dung & trén, can chon
hoac xay dung phuong phép giai phu hop.

Budc 3. Thong hiéu: Hiéu dugc y
nghia 10i giai cua bai toan ddi véi tinh
hudng trong thuc tién di cho (bai toan
dugc cho ban dau).

Budc 4. Béi chiéu, kiém dinh két qua:
Phan tich va kiém dinh lai céc két qua thu

dugc. Tai d6, can xéc dinh su phu hop cua
mo hinh va két qua tinh toan véi thuc tien.

2.2. Nang lwe mé hinh héa toan hgc

Theo tac gia Phan Anh, [2] nang luc
MHH toan hoc 1a kha nang HS dung hiéu
biét cua minh dé chuyén moét mé hinh
trong thyc tién vé dang toan hoc.

Theo chuong trinh phd thong téng
thé cua Bo GD&PT nam 2018 [4], ta co:
Ning luc mé hinh hoé toan hoc thé hién
qua nhitng thanh t6 sau:

Nang lue

— Xac dinh dugc mé hinh toan hoc (gém cong thire, phuong trinh, bang
biéu, d6 thi,...) cho tinh huéng xuat hién trong bai toan thuc tién.

mé hinh héa | — Giai quyét duoc nhirng van dé toan hoc trong mé hinh dugc thiét 1ap.

toan hoc

— Thé hién va danh gia duoc 10i giai trong ngit canh thuc té va cai tién
dugc mo hinh néu céach giai quyét khong phu hop.

2.3. Quy trinh sir dung bai toan thue tién
trong day hoc

Viéc van dung kién thirc todn hoc vao
giai cac bai toan thuc tién la van dé quan
trong trong day hoc toan. Cac bai toédn
thue tién 1a ngudn géc, 1a dong luc phat
trién cua kién thtc todn hoc. Trong qué
trinh giang day toan, néu chi ra dugc cac
bai toan tir thyc tién thi s& tao hung tha,
dong luc cho nguoi hoc. Mot vai bai toan
thuc tién lién quan dén phan tich phan
trong toan I6p 12 nhu: Bai toan tinh dién
tich, thé tich, dién tich xung quanh; Bai
toan tinh van téc, quiang duong cua vat thé
chuyén dong ...

Quy trinh céc budéc t6 chuc day hoc
6 str dung bai toan thuc tién mon Toan
nhu sau:

- Bu6c 1: Tim hiéu, phan tich, don
gian héa va lam sang t6 van dé, xac dinh
ré gia thuyét, tham sé, bién sb trong noi
dung cua van dé thuc té do.

- Budc 2: Thiét 1ap mdi quan hé gitra
cac gia thuyét ban dau ma dé bai da dua ra.
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- Budc 3: Lya chon bai toan thuc tién
can phu hop véi van de datra.

- Budc 4: Sir dung céc kién thirc Toan
hoc phu hop dé giai bai toan.

- Budce 5: Hiéu rd 10i giai cua bai toan,
biet duwgc y nghia cia mo6 hinh Toan hoc
trong hoan canh thuc tién.

- Bu6c 6: Kiém nghiém bai toan thuc
tién (uu diém va han ché), kiém tra tinh hop
1i va toi uu cua bai todn thuc té da xay dung.

- Budc 7: Thong béo, giai thich, du
doan, cai tien hoac xay dung nang cao bai
toan thuc tién sao cho phu hop

2.4. Mot s6 chii dé day hoc toan co
str dung bai tap thue tién

2.4.1. Chai dé 1. Ung dung tich phén
dé tim dién tich

Trong thyc tién cudc sdng ciing nhu
trong khoa hoc ki thuat, nguoi ta can tinh
di¢n tich cuaa nhirng hinh phang ciing nhu
di¢n tich xung quanh cta nhiing vat thé
phac tap. Chang han nhu khi xay dung
mot nha may thuy dién, dé tinh luu luong
cua dong song ta phai tinh dién tich thiét



dién ngang cua dong song. Thiét dién d6
& mot hinh khé phac tap. Trong may mac
cling vay, viéc tinh chinh xac duoc dién tich
mot san pham hay mét chi tiét gitp ching
ta ugc lugng duoc sé mét vai can st dung,
tir d6 tiét kiém duoc chi phi san xuat nhat.

Trudce khi phép tinh tich phan ra doi,
v6i mdi hinh va mdi vat thé nhu vay nguoi
ta lai phai nghi ra mot cach dé tinh sao cho
phu hop. Su ra doi cua tich phan cho ching
ta mot phuong phép téng quat dé giai quyét
hang loat nhirng bai todn tinh dién tich va
thé tich tir don gian dén phuc tap.

C0 2 dang toan:

+ Dang 1: Bai toan tinh tryee tiép khong
cO diéu kién

Vi du 1: Dé tinh dién tich caa mot manh
vuon hinh chir nhat, hay hinh vuong, hay
hinh tron 1a chuyén dé dang vi da c6 cong
thac san. Tuy nhién,viéc tinh nay s& kho
khan hon nhiéu khi ching ta can tinh dién
tich cia manh vuon cé hinh dang phuc tap
hon, bang céach chia nho hinh phuc tap 4y
thanh nhiéu hinh don gian quen thugc, sau
d6 chung ta tinh dién tich cac hinh don gian
ay rdi tinh tong dién tich s& cho két qua caa
hinh phuc tap ban dau.

+ Dgng 2: Bai toan co diéu kién

Vi du 2 : Chiéc du 16n cho hoi nghi

ngoai troi ¢6 dang mai tron vom cong Vi
ban kinh 12 4m va chiéu cao tir mat phang
chira ban kinh téi dinh du 12 2m. Ta c6 thé
coi chiéc du 1a vat thé tron xoay duogc tao
boi hinr)l(zphéng gisi han baoi cac duong
y=2-—va y=0 quay quanh truc Oy
vai don \% hé truc Oxy la mét.

a) Tinh dién tich hinh phang trén.
b) Tinh dién tich vai can thiét d¢ may
mot chiée du

Gidi:
2) Dién tich hinh phing

Lo o
sz[[z-x— e
A8

;iix:2[ 2
I

a) Dién tich hinh phing la:

4 2 2 2
s=| - X ix = 2| 2 X lax=32
I8 1“8 3

b) Dién tich xung quanh cua chiéc du
khi quay ntra phai hinh phiang quanh truc
Oy la:

S =27ti,/16—8y /1+161f58ydy:2nj,/3278yd =3ZT”(\/§—1)z61,3
0 0

Vay dién tich vai can thiét & may chiéc
du la 61,3m?.

Nhu vay, dé tinh duoc dién tich hinh
phiang hay dién tich xung quanh cua vat
thé tron xoay ta can tién hanh theo cac
budc sau:

- Budc 1: Déi voi hinh phing, ta
can phan tich hinh dang cua nd, 2 can tréi
phai, duong trén, duong dudi gidgi han hinh
phing. Di véi vat thé, ta can xéac dinh nd
dugc tao boi hinh phiang nao, can trén, can
dudi, duong cong gidi han khi quay quanh
truc Oy.

- Budc 2: Su dung cac cong thuc &
trén dé tinh.

Qua d6 ta thay phép tinh tich phan s&
la mot cong cu gilip cho ching ta giai quyét
cac bai toan trén mot cach don gian va nhe
nhang hon. Bén canh do6, phép tinh tich
phan phét huy wu diém cua né qua nhiéu
tng dung thuc té nhu: Tinh dién tich hinh
phing, thé tich cua vat thé c6 hinh dang
phic tap (khong phai la hinh da co san
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cong thac tinh).

2.4.2. Chai dé 2. Ung dung tich phan
dé tim thé tich

CO0 2 dang toan:

+ Dang 1: Bai toan tinh tryc tiép

khong cé diéu kién

Vi dy 3: Mot anh tho gbm 1am mot cai
lo c6 dang khéi tron xoay dugc tao thanh
khi quay hinh phing gigi han bai céac
duong y =+/2x+1 va truc Ox quay quanh
truc Ox biét day lo va miéng lo c6 duong
kinh lan luot 12 30 cm va 50 cm, khi d6 thé
tich cua lo la:

A. 18000 cm® . B. @cw
c. 14000 . s D. 36000cm’

+ Dgng 2: Bai toan co diéu kién

Vi dy 4: Cho do thi ham sé y = f(x).
Dién tich hinh phang (phan 6 dédm trong
hinh) 1a:
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Loi giadi
Ta cO:
f(x)>0 khi 2<x<0
f(x)<0 khi 0<x<1
Dién tich phan hinh phing can tinh Ia:
1 0 1
_Hf (x)|dx:j i (x)+j—f (x)dx =
% 5 0
0 1

:_[ f (x)dx—jf(x)dx

-2 0

Tir d6 chon D.
~2.4.3. Chui dé 3. Q’ng dung tich phén
deé giai bai toan chuyén déng
CO0 2 dang toan:
+ Dang 1: Bai toan cho biét ham sé
cuia van toc, quang dwong

Tinh dwge quang dwdng chuyén dong
ciia vat (xe, may bay, cano...) khi biét
dwoe van toc trong sudt quang duong Ay.

Vi du 5: Mot may bay ha canh chuyén
dong cham dan déu véi van tc v(t) = 160
- 10t (m/s). Quang duong ma may bay ha
canh chuyén dong tir thoi diém t = 0(s)
dén thoi diém vat dung lai 1a:

A. 1028m. B. 1280m.

C. 1308m. D.1380m.

+ Dgng 2: Bai toan cho biér do thi ciia
vdn toc, quang dwong

Vi du 6: Mot vat chuyén dong véi
van téc 10 m/s thi ting toc voi gia téc
a(t) =3t+t>. Tinh quiang duong vat di
duogc trong thai gian 10 giay ké tir IGc bat
dau tang toc.

A. 43003m.

C.430m.

B. 4300m.
D. 4303m.



2.4.4. Cha @é 4. Ung dung tich phan dé
giai quyét mot sé bai toan dai sb

C6 thé du doan duoc su phat trién cua
bao thai, su phat trién cua dam vi trang,
du doan dugc chi phi san xuit va doanh
thu ctia doanh nghiép, va con rat nhiéu cac
ung dung khéc...

Vi du 7: Mot dam vi trung tai
ngay thu t cd so luong la N(t). Biet
rang N'(t)=40001+0,5t va luc dau dam vi
trang co 250000 con. H0| trong 10 ngay s6
lwong vi trung gan véi sé ndo sau day nhat?

A. 251000 con. B. 264334 con
C. 261000 con. D. 274334 con.

Vi dy 8: Bac Nam lam mét ci cong hinh
parabol c6 chiéu cao tir mat dat dén dinh 1a
2,25 mét, chiéu rong tiep giap vai mat dat la
3 mét. Gia thué moi mét vusng la 1500000
dong. Vay so tien bac Nam phai tra la:

A. 33750000 dong.

B. 12750000 dong.

C. 6750000 dong.

D. 3750000d4ng.

Nhiing dang nay dua vao dugc nhiing
tinh huong: goi dong co, lam viéc vai noi
dung mai, cung co, kiém tra, danh gia. Va
con rat nhiéu cac ung dung khac... Tuy
nhién, trong chuong trinh sach gido khoa
16p 12 hién nay chi thién vé nhitng bai tinh
todn kho khan rap khuon theo cong thuc co
san, HS chi biét tinh toan mot cach may méc
rr]a khong thay duoc nhitng tng dung thuc
t€ ctia nO. VGi xu thé doi mai cach danh gia
nang luc HS thi nhitng bai toan tng dung
thuc te cua tich phan la chu d€ dang dugc
quan tam va can thiét cho nhitng HS lop 12
chuan bi cho ki thi THPT Quoc gia.

3. KET LUAN

Qua mot s6 vi du trén ta nhan thdy, tich
phan cd nhiéu tng dung gan gai trong doi
song. Tich phan 1a mét trong nhiing noi dung
kho, cd tinh triru tuong cao. Tuy nhién, tich

phan lai ¢4 nhing tng dung cu thé va rét hiéu
qua nhu do chiéu dai cia mot duong cong, tinh
dién tich ctia mot hinh phang, tinh dién tich bé
mit va thé tich cia mét vat thé,... Miac khac, dé
tinh duoc chidu dai mot duong cong, tinh dién
tich da giéc phuc tap, tinh thé tich vat thé phi
tiéu chuan,... mot cach chinh xac, chiing ta chi
c6 thé sir dung cong cu duy nhat dé chinh 1a
phép tinh tich phan. Mot s6 ing dung cua tich
phan dé cac em HS c6 thé van dung vao thuc
tién, dong thoi gilp HS thiy duoc vai trd, ¥
nghia quan trong ciia tich phan trong doi séng
thuc tidn. C4 thé hiéu don gian tich phan nhu
|4 cach tinh dién tich tong quat héa. Thong qua
CAc Vi du trén tAc gia mudn kich thich tri to mo,
ham hoc hoi caa HS di véi khai niém tich
phan va cc tng dung thyc tién cua tich phan
trong doi séng. Toan hoc, tich phan khong hé
xa la, khong phai hoc chi dé biét ma hoc dé ap
dung vao cong viéc va cude sdng hang ngay.
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